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第十八届华罗庚金杯少年数学邀请赛 

决赛试题 A（初二组） 

（时间: 2013 年 4月 20日 10:00～11:30） 

一、填空题（每小题 10 分, 共 80分） 

1. 化简:  5353 ________. 

2. 从 1～2013的自然数中, 含有重复数字的自然数的个数等于________. 

3. 三个正方体粘在一起构成的几何体如图所示, 其中上面正方体的

下底面正方形的四个顶点分别是下面正方体上底面正方形的三

等分点. 如果最下面正方体的棱长为 9, 那么这个几何体的表面

积是________. 

4. 对一切实数 x, 不等式 6|4|2  axx 均成立, 则非负实数 a 的最小值是

________. 

5. 已知二次三项式 2ax bx c  当 2x  时, 取到最小值 1 ；且它的两根的立方和

为 24. 如果 1x   , 那么这个二次三项式的值是________. 

6. 已知 AOB  30 . 在角的内部距顶点 O为 1米的

P点住有一个蓝精灵. 蓝精灵从 P走到角的OA边

上的一点, 即刻返身走到OB边的一点, 然后走回

到 P点. 蓝精灵所走的最短路程是________米.  

7. 已知在平面直角坐标系中有如下36条直线: 

18 17y x  , 17 16y x  , …, 2 1y x  , y x ,  

y x  , 2 1y x   , …, 17 16y x   , 18 17y x   ,  
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那么由这些直线相交所构成的交点有         个. 

8. 若在实数范围内有因式分解: ))()((3 cxbxaxqpxx  , 且 0q , 则 




abc

cba 333

________. 

二、解答下列各题（每题 10 分, 共 40分, 要求写出简要过程） 

9. 只用 4个数码 4 和一些加、减、乘、除、幂、开平方运算和括号, 写出 5个

不同的、值都等于 7的算式.（通过加法、乘法交换律和结合律, 使两个算式

相同, 则视为相同的算式, 如: 4444  , 4444  , 

4444  和   4444   都视为相同的算式.） 

10. 学校对植树有两种补贴方案：第一种方案是每成活一棵补助 5 元, 不成活的

每棵补助 2元, 未完成植树任务的部分, 不补也不罚；第二种方案是, 先补贴

130元, 再每成活一棵补贴 3元, 不成活的每棵罚 1元, 未完成植树任务的部

分, 每棵罚 2 元. 不管按照那种方案补贴, 梁兵都得到种树补贴 271 元. 问：

梁兵的植树任务是多少棵? 

11. 如图, 矩形 EFGH 内接于边长为 1 的正三角形 ABC 中,  

GH在 BC边上. 当矩形 EFGH的面积最大时, 求其面积. 

12. 黑板上写有 2013,,2,1  这2013个数, 某人擦去黑板上的

任意 n 个数, 要使得剩下的数中至少有两个数的和是 2的幂次, 请问: n 最大

是多少？ 

三、解答下列各题（每小题 15 分, 共 30 分, 要求写出详细过程） 

13. 平行四边形 ABCD 的边 AD 上任取一点 N, 过 N

作平行于对角线 AC, BD的直线分别交边 AB, CD

于点 M和 K. 证明: 三角形 NMB与 NKC等积. 

14. 解方程: 
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其中 [a] 表示不大于 a的最大整数. 

 

 


