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关节十四 

坐标系里的几何图形 

 

将几何图形置于坐标系，是为了用代数的方法研究图形，因此坐标系里是“数形结合”的大演场，是“几何与

代数综合”的新舞台。现在，我们就来研究这类问题的思考与解法特征。 
  坐标系里的几何图形问题又可分三类： 

 

Ⅰ、坐标系里的基本几何图形； 

Ⅱ、坐标系里的几何图形引入动点； 

Ⅲ、坐标系里的几何图形实施交换。 

※这三类问题围绕的共同核心都是“求点的坐标”与“求线段的长度”，解决的共同依据是“几何图形的性

质”（包括变换的性质）和“几何计算”（特别是构造与解直角三角形。） 

 

一、坐标系里的基本几何图形 

 

例 1   如图，已知边长为 1 的正方形OABC 在直角坐标系中，B，C 两点在第二象限内，OA与 x 轴的夹角为 60 ，

那么 C 点的坐标是              ，B 点的坐标是                。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

【观察与思考】 去构造合适的直角三角形，如图那样作辅助线，可由 OCMRt 求得点 C 的坐标，由 OEARt 和

BENRt 求得点 B 的坐标。 

 

解：如图所示，作 xCM  轴于点 M，在 

OCMRt 中，  30,1 COMOC ， 

,
2

3
,

2

1
 MOCM C 点的坐标为 )1,

2

3
( 。 

又设 AB 与 y 轴的交点为 E， yBN  轴于 N。 

在 OEARt 中，
3

32
,

3

3
,30,1  OEAEEOAOA 。 
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在 BENRt 中， 


 60,
3

33

3

3
1 BENAEABBE  

,
2

13

2

3

3

33
,

6

33 






 BNEN

2

13 
 ENOEON 。 

点 B 在第二象限，B 点的坐标为
2

31
,

2

31
(


）。 

【说明】从本题可以看出： 

Ⅰ、求点的坐标是坐标系里几何图形问题的核心，而求点的坐标的基本过程是分这样的两步走：首先，选定或构造

恰当的直角三角形，通过解相关的直角三角形，求得有关的线段的长；然后根据点所在的象限，将有关线段的长转

换为点的坐标。 

Ⅱ、坐标系里图形问题解法的优或劣，决定因素表现在对相关直角三角形的选取和构造上。 

例 2   如图，在平面直角坐标系中，以点 )3,0(M 为圆心，以 32 长为半径作⊙M 交 x 轴于 A，B 两点，交 y 轴

于 C，D 两点，连结 AM 并延长交⊙M 于 P 点，连结 PC 交 x 轴于 E。 

（1）求出 CP 所在直线的解析式； 

（2）连结 AC，求 ACP 的面积。 

 

 

 

 

 

 

【观察与思考】对于（1），要求 CP 所在直线的解析式，只要求出 C 点和 P 点的坐标即可。 

对于（2），要求 ACP 的面积，注意  90ACP ，则可归结为去求线段 AC，PC 的长度。当然更巧妙的方法是

在知道  60MAC 的情况下，转为去求等边三角形 ACM 的面积。 

 

解：（1）连结 PAPB, 是⊙M 的直径，  90PBA 。 

DC 是⊙M 的直径，且垂直弦 AB， DC 平分弦 AB。 

在 AMORt 中， 3,3,32  OBAOOMAM 。 

又 .//, MOPBABMO  POMPB  ,322 点的坐标为 )32,3( 。 

又知 )3,0( C ，设直线 CP 的解析式为 )0(  kbkxy ，则 

 

 

 解得： 直线 CP 的解析式为 33  xy 。 
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（2）在 AMORt 中，  60,3tan AMO
MO

AO
AMO  

又 AMCCMAM  , 为等边三角形，且边 32 AMAC ， 

33)32(
4

3

4

3 22   ACS ACM 。 

而 363222   ACMACP SS 。 

【说明】Ⅰ、本例进一步说明，坐标系里图形式问题，都是以求点的坐标和线段的长度为核心，为基础的。 

Ⅱ、要善于抓住背景图形的特征，如本题的第（2）问，正是利用了 ACM 为等边三角形这一特殊点，从而使计算

简化了。 

 

例 3   如图（1），在平面直角坐标系中， ABCRt 的斜边 AB 在 x 轴上，顶点 C 在 y 轴的负半轴上， ,
4

3
tan ABC

点 P 在线段OC 上，且 PCPO, 的长 )( PCPO  是方程 027122  xx 的两根。 

（1）求 P 点的坐标； 

（2）求 AP 的长； 

（3）在 x 轴上是否存在点 Q，使以点 A，C，P，Q 为顶点的 

四边形是梯形？若存在，请求出点 Q 的坐标；若不存在，请 

说明理由。 （1） 

 

 

【观察与思考】对于（1），只要求出题目所给方程的根，则易知 P 点的坐标； 

对于（2），由（1）已求得 P 点的坐标，再由OC 的长度和 ABCACO  tantan ，可由 ACORt 中推得 A 点

的坐标，进而可得 AP 的长； 

对于（3）实际上是由 P 点作与 AC 的平行的直线和 x 轴的交点 Q，或由 C 点作与 AP 平行的直线和 x 轴的交点 Q，

再依作法求 Q 点的坐标。 

 

解：（1）解方程 027122  xx ，得 9,3 21  xx 。 

又 PCPO  ，可知 3PO 。得 P 点的坐标为 )3,0( P 。 （1`） 

（2）由（1）知 3PO ， 12,9  OCPC 。又 ACOABC  ， 

在 CAORt 中， )0,9(,9
4

3
12tan  AACOOCAO 。 

10339 2222  OPOAAP 。 

（3）如图（1`），由图上分析可知：当 CAPQ // ，且交 x 轴于 1Q 时，四边形 1ACPQ 是梯形，或者， PACQ //2 ，

且交 x 轴于 2Q 时，四边形 CPAQ2 为梯形。 

x  

y  

O  

A B 

C 

x  

y  

O  

A B 

C 

2Q  
1Q  

P 



 

- 4 - 

①若 1Q 在 x 轴上，且 ACPQ //1 ，则 POQRt 1 ∽ OACRt ， 

0,
4

9
(.

4

9

12

93
, 12

1 


 QOQ
OC

OA

OP

OQ
）。 

②若 2Q 在 x 轴上，且 APCQ //2 ，则 COQRt 2 ∽ OAPRt ， 

0,36(,36
3

912
, 22

2 


 QOQ
OP

OA

OC

OQ
）。 

这就是说，当 Q 的坐标为（ 0,
4

9
 ）时，四边形 ACPQ 为梯形，而当 Q 的坐标为（ 0,36 ）时，四边形 AQCP 也

为梯形。 

 

【说明】1、可以看出，求点的坐标和线段长都是坐标系里图形问题的基础，除了运用解直角三角形的方法之外，

借助于相似三角形（特别是相似的直角三角形）也是常用的手段。 

11、类似于本题中（3）这样的问题，切要注意先在图形上分析清楚，然后再去进行推导和计算，我们把它概括为

“先在图上分析、操作，再用代数的方法表示出来。” 

 

二、坐标系里的图形引入动点 

例 1   如图（1），直角坐标系中，已知点 4,2(A ）， 0,5(B ），动点 P 从点 B 出发沿BO向终点O运动，动点Q

从点 A 出发沿 AB 向终点 B 运动，两点同时出发，速度均为每秒 1 个单位，设从出发起运动了 xs 。 

（1）求 Q 点的坐标；（用含 x 的代数式表示） 

（2）当 x 为何值时， APQ 是一个以 AP 为腰的等腰三角形？           

                     （1）  

                        

                         

 

【观察与思考】对于（1），若作 xAM  轴于 M，作QN x 于 N，可借助 BQNRt 和 BAMRt 的相似关系，

导出 Q 点的坐标来。 

对于（2），可通过“等腰”（即线段相等）构造关于 x 的方程来解决。 

解：（1）如图（1`），作 xAM  轴于 M ， 作 QN x 轴 于 N ， 在 BAMRt 中 ，

5,325,4  ABBMAM ，在 BQNRt 中， xBQ  5 。 

BQNRt ∽ BAMRt ，
BA

BQ

BM

BN

AM

QN
 。 

xx
BA

BQAM
QN

5

4
4)5(

5

4



 ， （1`） 

)5(
5

3
x
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BQBM
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
 ， 
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xxBNOBON
5

3
2)5(

5

3
5  。 

点 Q 的坐标为 xx
5

4
4,

5

3
2(  ）。 

 

 

 

                                                                （1``） 

（2）见图（1``），P 点的坐标为 0,5( x ），其中 50  x 。  

3
5

8
)5(

5

3
2  xxxPN , 3)5(2  xxPM ， 

,xAQ  若 APQ 是以 AP 为腰的等腰三角形，则有 

① AQAP  ，即 ,22 AQAP  也即
222 AQPMAM  ，得

222 )3(4 xx  ，从中解得
6

25
x 。 

② ,APPQ  即
22 APPQ  ，也即

2222 PMAMPNQN  ，得 

,)3(4)3
5

8
()

5

4
4( 2222  xxx 解得 01 x （舍去），

11

50
2 x 。 

经检验可知，当
6

25
x 或

11

50
x 时， APQ 都是以 AP 为腰的等腰三角形。 

 

【说明】1、本例说明，坐标系里的图形与动点相关的问题，其基础问题仍然是求点的坐标和线段的长度，只是此

时有关的量，可能要用与“运动”有关的数量的代数式来表示。 

11、从本题解的过程可以看到，善于构造恰当的直角三角形，以及灵活恰当地实施“坐标”与“线段长”之间的转

换，是落实解法的可靠保证。 

 

例 2   如图（1），在直角坐标系里，已知点 0,3(A ）， 1,0(B ），以线段 AB 为一直角边在第一象限内作等腰直

角三角形 ABC ，其中  90BAC ，点 aP ,1( ）为坐标系中的一个动点。 

（1）求 ABC 的面积 ABCS ； （1） 

（2）证明不论a 取任何实数， BOP 的面积是一个常数； 

（3）要使得， ABCS ABPS ，求实数a 的值。 
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【观察与思考】对于（1），只需求出线段 AB 的长度即可； 

对于（2），容易知道动点 aP ,1( ），是在 1x 这条直线上，如图（1`），而 1x 和 y 轴是平行的，所以在 BOP

中，边 BO上的高是确定不变的值。 

对于（3）， ABPS 是由动点 P 决定的，从而是关于实数a 的函数， 

令这个函数的值和 ABCS 相等，由该方程可解出相应a 的值，只是 （1`） 

APDS 的计算需要找到好的落实方法。如图（1``），设点 N 的坐标 

为（1，0），过点 N 作垂线 x 轴的直线为 l （也即 1x ），P 在 l 上， 

又设 l 和 AB 交于点 D，可知有 ABPS  APDS  BPDS 。而后两个 

三角形面积易求。 

 

解：（1） 0,3(A ）， 1,0(B ）， 213,1,3 2
2

 ABOBOA 。 

ABCRt 是以 AB 为直角边的等腰直角三角形。 

24
2

1

2

1 2  ABS ABC 。 

（2）如图（1`），设 yPH  轴于 H，则 1PH 。 

,
2

1
11

2

1

2

1
  PHBOS BOP 为定值

2

1
。 

（3）如图（1``），设点 0,1(N ），过点 N 且垂直于 x 轴的直线为 l ，则动点 P 在 l 上。 

设 l 与 AB 交于点 D，则由 ADNRt ∽ ABORt ，得 ,
AO

AN

BO

DN
 即

3

13

1




DN
。 

,
3

33
DN 即 D 点的坐标为 )

3

33
,1(


。 

点 B 到 PD（即直线 l ）的距离为 1，点 A 到 PD 的距离为 13  。 （1``） 

且线段 PD 的长度为
3

33
a 。  

3

33
1

2

1

3

33
)13(

2

1 



  aaSSABPS BPDAPD  

 

                        
3

33
3

2

1 
 a 。 
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当 311 a 或
3

353
2


a 时，均能使 ABCABP SS   。 

【说明】由本题可以看出，涉及动点构成的三角形的面积计算，其实和固定的点构成的三角形的面积计算一样，主

要是借助“底”和“高”两个线段的计算来实现的。另外，有时需要像（3）的解的过程那样，将一个三角形的面

积拆（或拼）成两个（或几个）更易计算的三角形面积。 

 

例 3   如图，边长为 1 的正方形OABC的顶点O为坐标原点，点 A 在 x 轴的正半轴上，点 C 在 y 轴的正半轴上。

动点 D 在线段 BC 上移动（不与 B，C 重合），连结OD，过点 D 作 ODDE  ，交边 AB 于点 E，连结 OE。记

CD 的长为 t 。 

（1）当
3

1
t 时，求直线 DE 的函数表达式。 

（2）如果记梯形COEB的面积为 S，那么是否存在 S 的最大值？若存在，请求出这个最大值及此时 t 的值；若不

存在，请说明理由。 

（3）当
22 DEOD  的算术平方根取最小值时，求点 E 的坐标。 

 

 

 

 

 

 

 

【观察与思考】对于（1），只需求出 D 点的和 E 点的坐标，这可以 

 

通过解 ODCRt 和 DEBRt 来实现。 

 对于（2），首先要求出 S 关于 t 的函数关系式，然后再由函数的 

性质和取值范围看是否有最大值，而面积计算又归结为有关线段 

的计算。 

对于（3），
22 DEOD  最小，实际上是 OE 的长最小，而 OE 又是 OEARt 的斜边，且在这个三角形中，一直角

边 OA 为定值，因此，斜边 OE 最小，就会使另一直角边 AE 最小，进而使 OEAS （面积）最小，也即梯形COEB面

积最大，这便和（2）的结论联系起来，解法也就找到了。 

 

解：（1）易知 CDO ∽ BED 。 

BD

CO

BE

CD
 ，即 ,

3

1
1

13

1




BE

得 ,
9

2
BE 即 E 点的坐标为（

9

7
,1 ）。 

设直线 DE 的函数表达式为 bkxy  ，直线经过两点 1,
3

1
(D ）和

9

7
,1(E ），得

3

1
k ，

9

10
b 。 

直线 DE 的函数表达式为
9

10

3

1
 xy 。 
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y  

O  A 

B C 
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（2）存在 S 的最大值。 COD ∽ BDE ，
BD

CO

BE

CD
 ，即

tBE

t




1

1
， 

2ttBE  。 

8

5
)

2

1
(

2

1
)1(1

2

1 22  tttS 。故
2

1
t 时，S 有最大值

8

5
。 

（3）在 OEDRt 中，
22 DEOD  2OE ，

22 DEOD  的算术平方根取最小值，也就是斜边 OE 取最小值。OE

也为 OEARt 的斜边，在这个三角形中，当斜边 OE 取最小值且一直角边 OA 为定值时，另一直角边 AE 达到最小

值，于是 OEA 的面积达到最小值，此时，梯形COEB的面积达到最大值。 

由（2）知，当
2

1
t 时，梯形COEB的面积达到最大值，此时

22 DEOD  取最小值，故所求 E 点的坐标是
4

3
,1( ）。 

【说明】1、我们反复强调，相似三角形和解直角三角形是“几何计算”的两大法宝，本题的（1）和（2），都恰

当地借助了三角形的相似关系。 

11、“转化”是数学方法的灵魂，在本题（3）的解法中，一系列的美妙转化使看似复杂的问题获得极为简炼的解

法，让人称奇。 

   坐标系里的图形引入动点，与非坐标系里的图形引入动点研究的问题和解决的方法实质上是一样的，只是动点

的刻画、问题的提出 和结果表达，大都是以“坐标”相关的形式出发并落实的。因此可以这样说：坐标系里图形

引入动点，就是在非坐标系里图形引入动点的基础上再融合“坐标法”的表示。 

 

三、坐标系里的图形变换 

 

例 1    如图（1），在平面直角坐标系中，两个全等的直角三角形的直角顶点及一条直角边重合，点 A 在第二象

限内，点 B，点 C 在 x 的负半轴上， 4,30  OACAO 。 

（1）求 C 点的坐标； 

（2）如图（2），将 ACB 绕点 C 按顺时针方向旋转 30°到 ''CBA 的位置，其中 CA' 交直线OA于点 E ， ''BA

分别交直线 OA，CA于点 GF , ，则除 AOCCBA  '' 外，还有哪几对全等的三角形，请直接写出答案；（不

再另外添加辅助线）。 

（3）在（2）的基础上，将 ''CBA 绕点 C 按顺时针方向继续旋转，当 COE 的面积为
4

3
时，求直线 CE 的函

数表达式。 

 

 

 

 （1） （2） 

 

 

 

 

【观察与思考】对于问题（1），只需解 AOCRt 。 

对于问题（2），如果看出整个图形是以 CF 所在直线为轴为称，则结论立得。 

对于问题（3），先借助方程求出点 E 的坐标，进而可求得 CE 的函数关系式，但要注意“ CA' 交直线OA于点E ”

这样的交点应有两个。 

 

x  

y  

O  1 

1 

A 

B C x  

y  

O  1 

1 

A 

'B  

C 

'A  F 

G 
E 
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解：（1）在 ACORt 中， 2,4,30  OCOACAO 。 

C 点的坐标为（ 0,2 ）。 

（2）有 ;'EFAACF  OCECGBCGAACE  ';' 。 

（3）当 'AC 与直线OA交于第二象限的点 1E 时，并将 ''CBA 记为 11CBA ，如图（3）。 

过点 1E 作 1E OCM  于点M 。 

4

3
,

4

3

2

1
111

 MEMECOS COE 。 （3） 

在 OMERt 1 中，  601OME ， 

4

1

3

1

4

3
,60tan 1  OM

OM

ME
。 

点 1E 的坐标为
4

3
,

4

1
( ）。 （4） 

设直线 1CE 的函数表达式为 11 bxky  ，则 2E  

 

 

 

 

 解得 
7

32

7

3
 xy 。 

完全相仿地， 'AC 与直线OA交于第四象限的点 2E 时，如图（4），点 2E 的坐标为
4

3
,

4

1
(  ）。 

直线 2CE 的函数表达式为：
9

32

9

3
 xy 。 

 

【说明】本题中的（3）是坐标系里图形转换的问题，解决的关键是将“变换”的特征与相应的点的坐标恰当地结

合起来。 

 

例 2   一张矩形纸片OABC 平放在平面直角坐标系内，O为原点，点 A在 x 的正半轴上，点C 在 y 轴的正半轴上，

4,5  OCOA 。 

（1）如图（1），将纸片沿CE对折，点 B 落在 x 轴上点 D 处，求点D 的坐标； 

x  

y  

O 1 

1 

A 

1B  

C 

1A  

F G 

1E  

M 

 

02 11  bk ， 

4

3

4

1
11  bk ， 

7

3
1 k

7

32
1 b  

x  

y  

O

1 

A 

2B  

C 

2A  

F 

 

'M  
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（2）在（1）中，设BD与CE的交点为 P，若点 P 和点 B 都在抛物线 cbxxy  2 上，求 cb, 的值； 

（3）若将纸片沿直线 l 对折，点 B 落在 y 轴上的点 F 处， l 与 BF 的交点为 Q， 

若点 Q 在（2）的抛物线上，求 l 的解析式。 

 

 

【观察与思考】对于（1），通过解 CDORt ，即可求得 D 点的坐标； 

 

对于（2），应先求出 P 点的坐标，再由特定系数法求得 cb和 的值。 （1） 

 

对于（3），本题实质是由对 Q 点（它为 BF 之中点）的特殊约束——它 

在（2）中求出的抛物线上——逆过来求“折痕线” l 的，因此，除了 

确定出 Q 点的坐标外，还必须确出应在 l 上的另外一点，当然，它的 

坐标应易求出。 

 

解：（1）沿CE折叠后，B 点重合于 D 点， 5 CBCD ， 

在 CDORt 中， 345 2222  COCDOD ， 

D 点的坐标为（3，0）。 

 

（2）过 P 作 xPG  轴于 G（如图（1`），根据题知， PBPDABPG ,// 。 

415,1
2

1
,2

2

1
 GAOAOGADDGABPG 。 （1`） 

P 点的坐标为（4，2）。 

由点 P（4，2），B（4，5）在抛物线 cbxxy  2
上，可得 

14,7  cb 。 

（3）点 F 在 y 轴上，作 yQN  轴于 N，如图（1``）。 

,
2

5

2

1
 BCQN 点 Q 的坐标为 0,

2

5
( y ）， 

Q 在抛物线 1472  xxy 上，即
4

11
14

2

5
7)

2

5
( 2

0 y ， 

Q 的坐标为
4

11
,

2

5
( ），则

4

5

4

11
4  NFCN 。 

在 QFNRt 中，
16

125
)

2

5
()

4

5
( 22222  QNNFQF 。 

设 l 和 y 轴的交点为 R ，则有 QFNRt ∽ RFQRt ，得
QF

FN

RF

QF
 ，即 FNRFQF 2

， 

x  

y  

O  A 

B 
C 

D 

E 

P 

x  

y  

O  A 

B 
C 

D 

E 

P 

G 
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4

25

4

5
16

125
2


FN

QF
RF ， 

4

31

4

25
)

4

5
24(  FROFOR 。 （1``） 

即 R 点的坐标为
4

31
,0( ）。 

设 l 的解析式为 bbxy  ，由 Q 和 R 在 l 上，得 

 

 

 

 解得  

 

 

 

 l 的解析式为
4

31
2  xy 。 

 

由以上两例可以看出： 

  坐标系里的图形变换与非坐标系里的图形变换问题相比，相同之处是它们的解决都要紧紧围绕背景及的所作变换

的性质来进行，不相同的地方突出表现在坐标系里的图形变换问题结果的体现以及解决过程，大都是通过“坐标计

算”来实现的。 

 

 

                                    练习题 

 

1、如图，在平面直角坐标系中，⊙M 与 x 轴交于 BA, 两点， AC 是⊙M 的直径，过点C 的直线交 x 轴于点 D，

连结 BC ，已知点M 的坐标为 3,0( ），直线CD的函数解析式为 353  xy 。 

（1）求点 D 的坐标和BC 的长； 

（2）求点 C 的坐标和⊙M 的半径； 

（3）CD是⊙M 的切线吗？请说明理由。 

 

 

 

 

 

 

2、在平面直角坐标系中，A 点坐标为（0，4），C 点坐标为（10，0）。 

（1）如图（1），若直线 ,// OCAB AB 上有一动点 P，当 P 点的坐标为             时，有 PCPO  ； 

bk 
2

5

4

11
 

b
4

31
 

2k  

4

31
b  

x  

y  

O  A 
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C 
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F 
Q 

N 

l  

x  

y  

O  B A 
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 （1） （2） 

 

 

 

 

（2）如图（2）若直线 AB 与OC 不平行，在过点 A 的直线 4 xy 上是否存在点 P，使  90OPC ，若有

这样的点 P，求出它的坐标；若没有，请简要说明理由； 

（3）若点 P 在直线 4 kxy 上移动时，只存在一个点 P 使  90OPC ，求出此时 4 kxy 中的 k 的值是多

少？ 

3、如图所示，在平面直角坐标系中，四边形OABC 是等腰梯形，  60,4,7,// COAABOAOABC ，点 P

为 x 轴上的一个动点，点 P 不与点O，点 A 重合，连结 CP，过点 P 作PD交 AB 于点 D。 

 

（1）求点 B 的坐标； 

 

（2）当点 P 运动到什么位置时， OCP 为等腰三角形，求 

这时点 P 的坐标； 

 

（3）当点 P 运动到什么位置时，使得 OABCPD  ，且 

8

5


AB

BD
时，求这时点 P 的坐标； 

 

4、如图，平面直角坐标系中，四边形OABC 为矩形，点 A，B 的坐标分别为（4，0），（4，3），动点 NM , 分

别从 BO, 同时出发，以每秒 1 个单位的速度运动。其中，点 M 沿OA向终点 A 运动，点 N 沿 BC 向终点 C 运动，

过点 M 作 OAMP  ，交 AC 于 P，连结 NP ，已知动点运动了 x 秒。 

 

（1）P 点的坐标为（            ，                ）（用含 x 的代数式表示）； 

 

（2）试求 NPC 面积 S 的表达式，并求出面积 S 的最大值及相应的 x 值。 

 

（3）当 x 为何值时， NPC 是一个等腰三角形？简要说明理由。 
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5、如图，在平面直角坐标系内，已知点 A（0，6），点 B（8，0），动点 P 从点 A 开始在线段 AO 上以每秒 1 个

单位长度的速度向点O移动，同时动点 Q 从点 B 开始在线段 BA 上以每秒 2 个单位长度的速度向点 A 移动，设点

P，Q 移动的时间为 t 秒。 

（1）求直线 AB 的解析式； 

（2）当 t 为何值时， APQ 与 AOB 相似？并求出此时 

点 P 与点 Q 的坐标； 

（3）当 t 为何值时， APQ 的面积为
5

24
个平方单位？ 

 

 

6、如图，在平面直角坐标系中，点 A 在 x 轴的负半轴上， ABO 是直角三角形，  90ABO ，点 B 的 

坐标为（ 2,1 ），将 ABO 绕原点O顺时针旋转 90°得到 OBA 11 。 

（1）在旋转过程中，点 B 的所经过的路径长是多少？ 

（2）分别求出点 11, BA 的坐标； 

（3）连结 1BB 交 OA1 于点 M，求
MO

MA1 的值。 

 

 

 

7、如图，在平面直角坐标系 xOy 中，矩形OEFG 的顶点 E 的坐标为（4，0），顶点 G 的坐标为（0，2），将矩

形OEFG 绕点O逆时针旋转，使点 F 落在 y 轴的点 N 处，得到矩形OMNP，OM 与GF 交于点 A。 

（1）判断 OGA 和 OMN 是否相似，并说明理由； 

（2）求过点 A 的反比例函数解析式； 

（3）设（2）中的反比例函数图象交 EF 于点 B，求直线 AB 的解析式。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

8、如图（1），矩形 ABCD的两条边在坐标轴上，点 D 与原点重合，对角线 BD 所在的直线的函数关系式为

x  O  B 
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y  

O  A 
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8,
4

3
 ADxy 。矩形 ABCD 沿 DB 方向以每秒 1 个单位长度运动，同时点 P 从点 A 出发作匀速运动，沿矩形

ABCD 的边经过点 B 到达点 C，用了 14 秒。 

 

（1）求矩形 ABCD 的周长； 

（2）如图（2），图形运动到第 5 秒时，求点 P 的坐标。 

（3）设矩形运动的时间为 t ，当 60  t 时，点 P 经过的路线是一条线段，请求线段所在直线的函数解析式。 

（4）当点 P 在线段 AB 或 BC 上运动时，过点 P 作 x 轴， y 轴的垂线，垂足分别为 E，F，则矩形PEOF 是否能与

矩形 ABCD 相似（或位似）？若能，求出 t 的值；若不能，说明理由。 

 

 

 

 

 

 

 

 （1） （2） 

 

 

 

 

 

 

9、如图，四边形OABC 是一张放在平面直角坐标系中的正方形纸片，点O与坐标原点重合，点 A 在 x 轴上，点 C

在 y 轴上， 4OC ，点 E 为 BC 的中点，点 N 的坐标为（3，0），过点 N 且平行于 y 轴的直线MN 与 EB 交于

点 M。现将纸片折叠，使顶点 C 落在 MN 上，并与 MN 上的点 G 重合，折痕为 EF，点 F 为折痕与 y 轴的交点。 

（1）求点 G 的坐标； 

（2）求折痕 EF 所在直线的解析式； 

（3）设点 P 为直线 EF 上的点，是否存在这样的点 P，使得以 P，F，G 为顶点的三角形为等腰三角形，若存在，

请直接写出点 P 的坐标；若不存在，请说明理由。 
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10、如图（1），在平面直角坐标系中，平行四边形 ABCO 的顶点O在原点，点 A 的坐标为（ 0,2 ），点 B 的坐

标为（0，2），点 C 在第一象限。 

 

（1）直接写出点 C 的坐标； 

 

 

（2）将平行四边形 ABCO 绕点O逆时针旋转，使 OC 落在 y 轴的正半轴上，如图（2），得平行四边形DEFG（点

D 与点O重合）。FG 与边 AB， x 轴分别交于点 Q，点 P。设此时旋转前后两个平行四边形重叠部分的面积为 0S ，

求 0S 的值； 

 

 

 

 （2） 

 （1） 
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