
　　　

４．４　多边形与平行四边形

班级　　　　　姓名　　　　
一、选择题

１．五边形的内角和是(　　)．
A．１８０° B．３６０° C．５４０° D．７２０°

２．一居民小区计划将小区内的一块平行四边形ABCD 场地进行绿化,如图所示的阴影部

分为绿化地,以A、B、C、D 为圆心且半径均为３m的四个扇形的半径等于图中☉O 的直

径,已测得AB＝６m,则绿化地的面积为(　　)．

(第２题)

A．１８πm２ B．３６πm２

C．４５
４πm２ D．９

２πm２

３．如图,一张长方形纸沿AB 对折,以AB 的中点O 为顶点将平角

五等分,并沿五等分的折线折叠,再沿CD 剪开,使展开后为正

五角星(正五边形对角线所构成的图形),则∠OCD 等于(　　)．

(第３题)

A．１０８°　 B．１４４° C．１２６° D．１２９°
４．正方形内有一点A,到各边的距离从小到大依次是１,２,３,４,则正方形的周长是(　　)．

A．１０ B．２０ C．２４ D．２５
５．下列命题:①若a＞０,b＞０,则ab＞０;②平行四边形的对角线互相垂直平分;③若|x|＝

２,则x＝２;④圆的切线垂直于经过切点的直径,其中真命题是(　　)．
A．①④ B．①③ C．②④ D．①②

６．如图,在平行四边形ABCD 中,点A１、A２、A３、A４ 和C１、C２、C３、C４ 分别是边AB 和CD
的五等分点,点 B１、B２ 和 D１、D２ 分别是边 BC 和 DA 的 三 等 分 点．已 知 四 边 形

A４B２C４D２ 的面积为１,则平行四边形ABCD 的面积为(　　)．

A．２　 B．３
５ C．５

３ D．１５

(第６题)

　　　　　

(第７题)

７．如图,菱形ABCD 和菱形ECGF 的边长分别为２和３,∠A＝１２０°,则图中阴影部分的面



　　　

积是(　　)．

A．３ B．２ C．３ D．２
８􀆰 如图,E、F、G、H 分别是四边形ABCD各边的中点,则四边形EFGH 的形状一定是(　　)􀆰

A􀆰 平行四边形 B􀆰 矩形 C􀆰 正方形 D􀆰 菱形

(第８题)

　　

(第９题)

　　

(第１０题)

９．如图,在▱ABCD 中,AC、BD 为对角线,BC＝６,边BC 上的高为４,则阴影部分的面积

为(　　)．
A．３ B．６ C．１２ D．２４

１０．如图,梯形ABCD 中,AD∥BC,点M 是AD 的中点,且MB＝MC,若AD＝４,AB＝６,

BC＝８,则梯形ABCD 的周长为(　　)．
A．２２ B．２４ C．２６ D．２８

二、填空题

１１．七边形的内角和为　　　　　,外角和为　　　　　．
１２．已知命题“如果一个平行四边形的两条对角线互相垂直,那么这个平行四边形是菱

形”,它的逆命题为 　．
１３．如图,在▱ABCD 中,∠A＝１２０°,则∠D＝　　　　．

(第１３题)

　　　　　　

(第１４题)

１４．如图,在▱ABCD 中,BD 为对角线,E、F 分别是AD、BD 的中点,连接EF．若EF＝３,
则CD 的长为　　　　．

１５．若一个凸多边形的内角和与外角和相等,则它是　　　　边形．
１６．四边形ABCD 的对角线AC、BD 的长分别为m,n,可以证明当 AC⊥BD 时(如图

(１)),四边形ABCD 的面积S＝１
２mn,那么当AC、BD 所夹的锐角为θ时(如图(２)),

四边形ABCD 的面积S＝　　　　．(用含m,n,θ的式子表示)

(１) (２)

　　　　　　　　　(第１６题)

　　

(第１８题)

１７．等腰梯形两组对边中点连成线段的平方和为８,则这个等腰梯形的对角线长为　　　　．



　　　

１８．如图,在四边形ABCD 中,E、F、G、H 分别是边AB、BC、CD、DA 的中点．请你添加一

个条件,使四边形EFGH 为矩形,应添加的条件是　　　　．
三、解答题

１９．(１)观察图中阴影部分构成的图案,请写出这四个图案都具有的两个特征;
(２)借助图中的网格,请设计一个新的图案,使该图案同时具有你在解答(１)中所写的

两个共同特征．(注意:新图案不能与已知图案相同)

(第１９题)

２０．如图,已知在平行四边形ABCD 中,BE＝DF．
求证:∠DAE＝∠BCF．

(第２０题)

２１􀆰 如图,四边形ABCD 是平行四边形,E、F 分别是边BC、AD 上的点,∠１＝∠２．
求证:△ABE≌△CDF．

(第２１题)



　　　

　　２２．如图,在平行四边形ABCD 的边AD 的延长线上截取DE＝AD,F 是AE 延长线上的

一点,连接BD、CE、BF,BF 分别交CE、CD 于点G、H．求证:

(第２２题)

(１)△ABD≌△DCE;
(２)CE∶CG＝DF∶AD．

２３．如图,l１,l２,l３,l４ 是同一平面内的四条平行直线,且相邻的两条平行直线间的距离为

h,正方形ABCD 的四个顶点分别在这四条直线上,且正方形ABCD 的面积是２５．
(１)连接EF,证明:△ABE、△FBE、△EDF、△CDF 的面积相等;
(２)求h的值．

(第２３题)

２４．如图,在平行四边形ABCD 中,对角线AC和BD 相交于点O,AC＝１０,BD＝８．
(１)若AC⊥BD,试求四边形ABCD 的面积;
(２)若AC与BD 的夹角∠AOD＝６０°,求四边形ABCD 的面积;
(３)试讨论:若把题目中“平行四边形 ABCD”改为“四边形 ABCD”,且∠AOD＝θ,

AC＝a,BD＝b,试求四边形ABCD 的面积．(用含θ,a,b的代数式表示)

(第２４题)



４．４　多边形与平行四边形

１．C　２．C　３．C　４．B　５．A　６．C　７．A　８．A　９．C　１０．B

１１．９００°　３６０°　１２．菱形的两条对角线互相垂直

１３．６０°　１４．６　１５．四　１６．１
２mnsinθ

１７．２ ２

１８．答案不唯一,如AC⊥BD．

１９．(１)答案不唯一,例如:①都是轴对称图形;②面积都等于

四个小正方形的面积之和．

(２)略

２０．∵　四边形ABCD 为平行四边形,

∴　AD∥BC,且AD＝BC．

∴　∠ADE＝∠BCF．

又　BE＝DF,

∴　BF＝DE．

∴　△ADE≌△CBF(SAS)．

∴　∠DAE＝∠BCF．

２１．∵　ABCD 是平行四边形,

∴　AB＝CD,∠B＝∠D．

又　∠１＝∠２,

∴　△ABE≌△CDF．

２２．(１)先证四边形DBCE为平行四边形,则CE 平行且等于

DB,且∠ADB＝∠DEC,AD＝BC＝DE．所以△ABD≌

△DCE．

(２)由△DBF∽△CGB,可得DB
DF＝CG

CB．

又因为CE＝DB,CB＝AD,所以EC
DF＝CG

AD．

即CE∶CG＝DF∶AD．

２３．如图,连接EF．

∵　l１∥l２∥l３∥l４,且四边形ABCD 是正方形,

∴　BE∥FD,BF∥ED．

∴　四边形EBFD 为平行四边形．

∴　BE＝FD．

又　相邻两条平行线之间的距离为h,

∴　S△ABE＝ １
２BE􀅰h,S△FBE＝ １

２BE􀅰h,

S△EDF＝ １
２FD􀅰h,S△CDF＝ １

２FD􀅰h．

∴　S△ABE＝S△FBE＝S△EDF＝S△CDF．

(第２３题)
(２)如图,过点A 作AH⊥BE,垂足为 H．

方法一:∵　S△ABE＝S△FBE＝S△EDF＝S△CDF,

又　正方形ABCD 的面积是２５,

∴　S△ABE＝２５
４

,且AB＝AD＝５．

又　l１∥l２∥l３∥l４,

∴　E、F分别是AD 与BC 的中点．

∴　AE＝ １
２AD＝ ５

２ ．

∴　在 Rt△ABE中,BE＝ AB２＋AE２＝５ ５
２ ．

又　AB􀅰AE＝BE􀅰AH,

∴　AH＝AB􀅰AE
BE ＝

５× ５
２

５
２ ５

＝ ５．

方法二:不妨设BE＝FD＝x(x＞０),

则S△ABE＝S△FBE＝S△EDF＝S△CDF＝xh
２ ．

又　正方形ABCD 的面积是２５,

∴　S△ABE＝ １
２xh＝２５

４
,且AB＝５．

则xh＝２５
２ ． ①

又　在Rt△ABE中,AE＝ BE２－AB２＝ x２－５２,

又　∠BAE＝９０°,AH⊥BE,

∴　Rt△ABE∽Rt△HAE．

∴　AH
BA ＝AE

BE
,即h

５ ＝ x２－５２

x ．

变形,得(hx)２＝２５(x２－５２)． ②

把①两边平方后代入②,得２５２

４ ＝２５(x２－５２)．

解得x＝５ ５
２

(x＝－５ ５
２

舍去)．



把x＝５ ５
２

代入①,得h＝ ５．

２４．(１)∵　AC⊥BD,

∴　四边形ABCD 的面积为 １
２ ×１０×８＝４０．

(２)过点A 作AE⊥BD,垂足为E．

∵　四边形ABCD 为平行四边形,

∴　AO＝CO＝ １
２AC＝５,BO＝DO＝ １

２BD＝４．

在 Rt△AOE中,sin∠AOE＝AE
AO

,

∴　AE＝AO􀅰sin∠AOE＝AO×sin６０°＝５× ３
２ ＝５ ３

２ ．

∴　S△AOD＝ １
２OD􀅰AE＝ １

２ ×４×５ ３
２ ＝５ ３．

∴　四边形ABCD 的面积S＝４S△AOD＝２０ ３．

(３)如图,过点 A、C 分别作AE⊥BD,CF⊥BD,垂足为

E、F．

(第２４题)

在 Rt△AOE中,sin∠AOE＝AE
AO

,

则AE＝AO􀅰sin∠AOE＝AO􀅰sinθ．

同理可得CF＝CO􀅰sin∠COF＝CO×sinθ．

S＝S△ABD＋S△BCD＝ １
２BD􀅰AE＋ １

２BD􀅰CF

＝ １
２BDsinθ(AO＋CO)

＝ １
２BD􀅰ACsinθ

＝ １
２absinθ．

故四边形ABCD 的面积为 １
２absinθ．


